XXI1. Fekete Mihaly Emlekverseny
Elsé levelezo fordulo

12. évfolyam

1. Bizonyitsd be, hogy 6t egymast kdveto természetes szam szorzata sohasem teljes négyzet!

2. Adott az ABC haromszog. Legyen az | pont a haromszogbe irt kor kozéppontja, a J pont
pedig a haromszog azon hozzairt korének koézéppontja, amely érinti a BC oldalt. Az |J
egyenes metszi a haromszog koré irt kort a K pontban, K = A. Bizonyitsd be, hogy a K pont
az 1J szakasz kdzéppontja!

3. Adott egy mxn-es négyzetracs, ahol m és n egynél nagyobb természetes szdmok, amelyek a
racspontok szadméat jelolik. Ezen szdmok fuggvényében legalabb hany szinre van sziikségink,
ha ki szeretnénk szinezni a négyzetracs racspontjait ugy, hogy semelyik két szomszédos
racspont se legyen egyszinii, valamint barmely négy Kiilonb6z6 pontot 6sszekoté osszefiiggé ut
legalabb haromszinii legyen? (Az abran lathatd egy 3x5-0s négyzetracs, valamint egy négy
Kiilonb6z6 pontot 6sszekoté osszefiiggo ut.)

4. Hatarozd meg az o6sszes olyan f:N—N, amelyre igaz, hogy barmely két a és b
természetes szdm esetén f(ab)=f(a)f(b), valamint az f(a), f(b) és f(a+b) szdmok
koziil legalabb kettoé egyenl6!

Sikeres munkat kivanunk!

Az els6 levelez6 forduloban a megoldasok bekildésének hatarideje: 2024. oktober 11.

Minden feladatot maximum 25 ponttal értékellink. A megoldasokat részletesen kell indokolni!

A feladatok megoldasait A4-es formatumd lapon kérjiik beadni. Nem sziikséges minden feladatot 0
lapon kezdeni, viszont minden beadott lapon fel kell tlntetni a nevet és az évfolyamot. A
feladatmegoldasokat tartalmazo6 lapokat egy dupla A4-es formatumu boritélapba kell beletenni. A
boritolapra kérjiik rairni a kovetkezd adatokat: a versenyz0 neve, évfolyama, e-mail cime,
telefonszama, iskolajanak neve és székhelye, a felkészit6 tanar neve, telefonszama és e-mail cime.
A megadott versenyzo6i és tanari e-mail cimre minden fordul6 utan el fogjuk kiildeni a versenyz6
adott forduloban elért pontszamat.

Minden tovabbi értesités megtalalhaté lesz az Ingenium Alapitvany honlapjan: http://ingenium.rs/
illetve a Bolyai Gimnazium honlapjan: http://www.bolyai-zenta.edu.rs

Postacim: Bolyai Tehetséggondozd Gimnazium és Kollégium
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