XXI1l. FEKETE MIHALY EMLEKVERSENY
Zenta, 2025. december 7.

8. évfolyam

1. Hany olyan kétjegyii pozitiv szam létezik, amelynek pontosan 12 oszt6ja van?

2. Micko és Ficko, a két geometriaban jaratos eb, 6 illetve 3 m hosszu lanccal van
megkotve, egymastol 7 m tavolsadgra. Mindkét kutya csak azt a teriiletet 6rzi, ameddig
a sajat lanca elér, de a masik kutyaé mar nem. Mickd Kkiszimatolja, hogy neki nagyobb
teriiletet kell ériznie, ezért elhatarozza, hogy minden 1 méter sugaru kor teruletének
megfelelé tobbletért 1 Kkutyaropit keér Fickétél. Hany kutyaropit kovetel Micko
Fickotol?

3. Anna kertjében nétt egy kiilonleges gyom. Valahanyszor Kkitépi, a helyén pontosan két
novény néhet:

—vagy két gyom,

—vagy egy gyom €s egy szép Virag,

—vagy két szép virag.

Anna addig tépkedte a gyomokat, amig egy sem maradt. Ekkor a kertjében pontosan
2025 szép virag pompéazott. Hany gyomot tépett ki Anna?

4. Hatarozd meg az abran lathatdé négyzet teriletét, ha ismert, 8cm
hogy hat egyenlé teriiletii téglalapra daraboltuk, amelyek kozil
egyik téglalap (jel6lt) révidebb oldala 8 cm.

A feladatok kidolgozésara 120 perc all rendelkezésre.

J6 munkat!



XXI11. FEKETE MIHALY EMLEKVERSENY FELADATAINAK
MEGOLDASAI — 8. évfolyam

1. Hany olyan kétjegyii pozitiv szam létezik, amelynek pontosan 12 osztéja van?

Megoldas. Mivel az osztok szamat a szam primtényezds felbontasaban szerepld kitevok
eggyel novelt értékeinek szorzata adja, igy meg kell vizsgalni, hogy a 12 hogyan allhat el
szorzat alakban: 12=12.1=6-2=4-3=3-2-2.
Ekkor a kétjegyli szam primtényezés alakja ilyen lehet: p™, p°q, p°q®, pqr.
- Azelsd esetben 2" is mar négyjegyti, igy ez nem lehet a keresett szam.
- A masodik esetben egyedil a 2 6tddik hatvanya kétjegyti, ennek haromszorosa, 96 is
még épphogy kétjegyii.
- A harmadik esetben 2°-3? =72 megfeleld, de 2*-3* =108 és 2°-5° =200 mar nem.
- A negyedik esetben eldszor a hirom legkisebb primmel varidlva a lehetséges
kitevoket, két j6 megoldast kapunk: 2°-3*-5=60 és 2'-3°-5'=90. Haa 2 kitevdje
a 2, akkor megprobalhatunk még nagyobb primeket is talalni mellé, igy kapjuk még a
22.3". 7" =84 megoldast. Méas primek esetén tll nagy szamokat kapunk.
Osszesen 5 ilyen szam van, ezek: 60, 72, 84, 90 és 96.

2. Micko és Ficko, a két geometriaban jaratos eb, 6 illetve 3 m hosszu lanccal van
megkotve, egymastol 7 m tavolsadgra. Mindkét kutya csak azt a teriiletet 6rzi, ameddig
a sajat lanca elér, de a masik kutyaé mar nem. Mickd Kkiszimatolja, hogy neki nagyobb
teriiletet kell ériznie, ezért elhatarozza, hogy minden 1 méter sugaru kor teruletének
megfelelé tobbletért 1 Kkutyaropit keér Fickétél. Hany kutyaropit kovetel Micko
Fickotol?

Megoldés. Jeldlje a két kor kozos részének terlletét T, a két
‘félhold' alaku resz tertiletét pedig T,, illetve T,, T, <T,.

Ekkor a keresett kiilonbség a kor terliletképlete alapjan:
T,-T,=(T,+T)—(T,+T)=6*7-3F 7z =277 m’.

Ez a terllet 27 db 1 m sugar( kor teriiletének felel meg. Mickd
tehat 27 kutyaropit kovetel Fickotol.

3. Anna kertjében nétt egy kiilonleges gyom. Valahanyszor Kitépi, a helyén pontosan két
novény néhet:

— vagy két gyom,

—vagy egy gyom és egy szép virag,

— vagy két szép virag.

Anna addig tépkedte a gyomokat, amig egy sem maradt. Ekkor a kertjében pontosan
2025 szép virag pompazott. Hany gyomot tépett ki Anna?

Megoldéas. Kezdetben pontosan egy ndvény volt a kertben (egy gyom), vegezetil pedig
pontosan 2025 novény (2025 szép virag) és barmelyik Iépést tekintjik, mindegyikben (azaz
minden egyes gyom kicsupalasakor) a ndvenyek szama pontosan eggyel ndvekedett. Ez azt
jelenti, hogy 2024 1épés volt, vagyis Anna 2024 gyomot tépett ki a kertjébol.



4. Hatdrozd meg az abran lathatd négyzet tertletét, ha ismert, hogy
hat egyenlé teriiletii téglalapra daraboltuk, amelyek kozil egyik
téglalap (jelolt) rovidebb oldala 8 cm.

Megoldés. Vegyuk észre, hogy a két bels6é téglalap egymaéssal
egybevago. Jeldljik oldalaikat a-val és b -vel.

Mivel a taglalapok teriletei egyenléek, az abran lathatdé modon
minden téglalap oldalait ki tudjuk fejezni a-val és b-vel. Igy végil a

513—: =8 egyenlethez jutunk, amelynek megoldasa a =15cm. A négyzet

oldala tehat ¥+8:48 cm, a teriilete pedig 2304 cm?.
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